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Bonus:

. Betrachten Sie die kommutative Gruppe (R?, +). Hierauf erklirt man die kompo-

nentenweise Multiplikation ® geméaf:

o R2 xR R () () (@),
' as )’ \ by azby

Zeigen Sie, dass (R?, +, ®) kein Korper ist.

. Fiir n € N bezeichne R[X]<,, die Menge der Polynome vom Grad < n.

R[X]<, == {ZaiXi | Qs ooy € R}
=0

(a) Zeigen Sie, dass R[X|<, ein Vektorraum ist.

(b) Sei n > 2. Zeigen Sie, dass die Menge der Polynome vom Maximalgrad 2 einen
Untervektorraum von R[X]<,, bildet.

. Welche der folgenden Teilmengen des R? sind Untervektorraume:

(a) {(z,y,2)" 2> 0},
(b) {(z,y,2)" |z +y+2=1}
() {(z,y,2)" |z + 2 =0}

. Es sei £P[x] die Menge aller Funktionen f; : R — R,z — f; (x), fir die gilt

/00 |fi (2)|F dz < .

Ist £![z] ein Vektorraum?

Zusatzaufgaben:

. Betrachten Sie die kommutative Gruppe (R?, +). Hierauf erkliirt man die Multipli-

kation ® geméaf:

. T2 2 2. [ (@1 by a1by = azby
©: R* xR — R*; ((aQ) 7 (bz)) — <a1b2+a2b1>'

Ist (R?,+,®) beziiglich dieser Verkniipfungen ein Kérper?

. Ist £?[z], wie in Aufgabe 4 definiert, ein Vektorraum?

Ist £P[z], p € Nein Vektorraum? Tipp: | f+g|? < 27 (|f|? + |¢9]?) Vf, g € R (warum?)



